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 اKLمMور�ة اKLزائر�ة الديمقراطية الشعبية

� قاطعةالمات ــــــــــثانو�                                                                                                     مدير�ة ال+*بية لولاية أدرارPالأو             

ــــــــــاي  دورة                                                                                                        وم تجر�gية  ــــــــــــالشعبة : عل  2019 مــــــــــــــــــ

ا̀لور�ا التجر�[\  و نصفساعات : ثلاث  المدة                                           ر�اضيات              �
 مادة ال امتحان الب

 ع�� الم+*() أن يختار أحد الموضوع"ن:

 الموضوع الأول:

 نقاط ) 04( :التمر�ن الأول 

)�عت�� WX الفضاء المQسوب إ%$ معلم متعامد متجا�س ; , , )O i j k ;1)؛ B(2;1;0)؛  A(2;0;1)النقط  ( 2;0)C � 

)و المستوي  )p 3 :  الذي معادلته 2 3 0x y z� � � � . 

 *ع.ن مستو�ا.   C و  A  ،B)   أ) ب.ن أن النقط  1

�ب) تحقق أن الشعاع      �1;1; 1n � ناظ±0 للمستوي  � �ABC .تج معادلة دي3ارتية لهQثم است 

�)  أ) ب.ن أن المستو�.ن2 �P  و� �ABC . متعامدان 

�ب) ب.ن أن تقاطع المستو�.ن    �P  و� �ABC  و المستقيمx� :      المعـرف بتمثيله الوسيطي ��
1

4 ; 
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x t
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� ��
�

� )	
� �


    

�جـ) أحسب المسافة ب.ن النقطة     �1;6; 2H � �المستو�.نو  � �P  و� �ABC   ثم ب.ن أن المسافة  ب.ن النقطة  ،H  

�و المستقيم                106*ساوي  ��

3
. 

�المستوي  كني) ل3 �Q : 1ذو المعادلة 0x y z� � � � 

�تقاطع المستو�ات الثلاثة  ع.ن -      �P، � �ABC  و � �Q . 

 نقاط ) 04( : ثا;يالتمر�ن ال

  $dس عfعة بيضاء تحمل الارقام  1.1.2كر�ات م°~ا ثلاث حمراء تحمل الارقام   7يحتوي كnب من 3.2.1.1وأرA¾� سfالك

 كرت.ن عd$ التوا%W و�دون ارجاع .

 ش3ل ­�رة الاحتمالات الموافقة ل�ذه الوضعية WX ا�Aالت.ن الاتfت.ن : -1

 .  الكراتعd$ باعتماد الارقام الم¾�لة ب)             باعتماد الوان الكرات أ) 

2-�Aتان التاليتان ادثعت�� ا� :    A  " $dصول عAكرت.ن من نفس اللون ا� " 

                                             B  "كرت.ن مجموع $dصول عAما ثلاثةرقم¶ ا�~ " 

)و p(A)احسب أ)  )p B   : 4و�.ن ان
(A B)

21
p ,  (مع التعليل) مستقلتان ؟ Bو A  ا�Aادثت.ن xل،  �

 .ان ي3ون مجموع رقم¶~ما ثلاثة  ما احتمالعلما ان الكرت.ن من نفس اللون ب )   

 ان ي3ونا من نفس اللون . ما احتمالج ) علما ان الكرت.ن  مجموع رقم¶~ما ثلاثة       

 \Aب مجموع الرقم.ن المحصل عل¶~ما.العشواÇي الذي يرفق ب3ل عملية  المتغ.�Xليكن-3

 . Xأ) ع.ن قيم المتغ.� العشواÇي   

 ثم احسب امله الر�اX .0 Èب )عرف قانون الاحتمال للمتغ.� العشواÇي       
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sالتمر�ن الأو: لالتمر�ن الأو

mسوبQالفضاء الم WX عت���Qالفضاء الم WX �

)يستوي )( )pp الذي  الذي معادلته

*ع  Cوو    AA ، BBنقط  أن النقط  

��عاع الشعاع  ��1;1; 11;1; 1n �� ��1;1; 11 1; 1n ناظ

�ن �P وو�� ��ABCABC متع

�� �P و�� ��ABCABC و المx

�� 1;6HH �المالمستو�.نو و ;�1

xx

�Q .

رعة بيضاء تحملnعة بيضاء تحمل الار nر وأ

التعليلمع التعليل)
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 نقاط ) 05( : لثثاال التمر�ن

)2المعادلة  :  ) حل WX مجموعة الأعداد المركبة  1 3 )( 2 10) 0z i z z� � � � � . 

2 ( WXسوب إ%$ معلم متعامد ومتجا�سQالمستوي المركب الم� �; ,O u v �v,عت�� النقط� A،B ،CوD    : بfال��ت $d0 لواحق�ا عhال

2
A

z i� 1و      � 3
B

z i� 3و       �
C

z i� � و      �
D B

z z�   . 

Cالعدد المركب  كتبأ) أ     B

A B

z z

z z

�
�

 . ABCاستQتج طبيعة المثلث  وعd$ الش3ل الأÉ 0 ،  عd$ الش3ل ا����ي ثم 

 . Cإ%$  Aو�حول  Bالذي مركزه   sب) أكتب العبارة المركبة للvشابه المباشر    

ج) ع.ن    
E

z لاحقة النقطةE  بحيث ت3ون النقطةD  صورةE  شابهvبالs . 

�ع.ن المجموعة    د)     �مجموعة النقط  ;� �M z : 2  بحيث i

E
z z e 1� �  /1 )   . 

) أ) ع.ن 3
F

z  لاحقة النقطةF  : 0 تحققh3و الDF DB� 3DF DB3 . 

     .  Fإ%$  Dو يحول  Bالدي مركزه    hب) استQتج �سبة التحاzي   

sبحيث :  �sج) ع.ن عناصر التحو�ل     h s� � s.  

�طبيعة المجموعة د) استQتج    �صورة  ;�� Sبالتحو�ل  ;�  ، محددا عناصرxا المم.|ة .�

 نقاط) 07( :التمر�ن الراDع 

1 ( ( 2xx: للدالة  التمثيل البيا�ي )( e�  2xe  و(  المستقيم ذو �(

4 : المعادلة     2y x� )Wm فاصلة نقطة تقاطع !؛ � ) و )( )� . 
g   المجال $d2بـ :  الدالة المعرفة ع( ) 4 2xg x e x�� � �. 

)أ ) بقراءة بيانية حدد وضعية  )بالQسبة إ%$  )( )�  $dع ، 
)إشارة  xثم استQتج حسب قيم      )g x. 

0.16ب ) تحقق أن:  0.15!� " " �. 

� :  كما يWd المعرفة عf $dلتكن الدالة العددية )  2  � 23 2 xf x x x e� � �. 

     � �fC سوب إ%$ معلم متعامد متجا�سQالمستوي الم WX تمثيل�ا البيا�ي   ; ,O i j
� �

 . 2cm،  وحدة الطول   ( )

 . ���و -�عند  fأ ) أحسب {~ايات الدالة 

 x   أنه من أجل zل عدد حقيقي ب.ن ب)
�  :  لدينا  � 2 ( )xf x e g x�  . fثم ش3ل جدول *غ.�ات الدالة  �

�المستقيم ) بّ.ن أنّ  3 �D 3المعادلة ذوy x� �لمنح�0مستقيما مقار�ا مائلا ل � �fC  ثم أدرس وضعية� �fC  سبة لـQبال� �D. 

) ب.ن أن :  4
22 6 3

( )
2 1

f
! !

!
!
� �

�
�

 . 

�أرسم المستقيم )  5 �D والمنح��� �fC     نأخذ )( ) 3.07f ! 3.07   . ( 

�) أ )  أث´ت أن المنح��  6 �fC  يقبل مماسا مواز�ا للمستقيم� �D . يطلب *عي.ن معادلة له 

�بحيث تقبل المعادلة  mعّ.ن بيانيا قيم الوسيط ا�Aقيقيب )  �f x x m�  حل.ن متمايز�ن .�

2، باستعمال الت3امل بالتجزئة جد عدد حقيقي  x) أ )  7

0

2

x

tte dt�
 
 . 

�المساحة :احسب بدلالة   ، 0عدد حقيقي أصغر تماما من:ب)      �A �لAµ.| المستوي المحدد بالمنح�� : �fC              و 

0xبالمستقيمات ذات المعادلات :          �  ،x 3yو  �: x� �، ثم جد    � �lim A
:

:
���

.  
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كأ) أ

ب) أكتب) أكتب ال   

ج) ع.ن ج) ع.ن    
E

zzلاحق

�.ن المجموعع.ن المجموعة    د)

ع.ن 
F

zz لاحقة ال لاحقة النقطة

يالديhhبة التحاzي ج �سبة التحاzي 

sبحيبحيث :  ��ssو�ل   التحو�ل  

��ةجموعة �رررصوصوررة  ;;���

ط)

xx 2e� و و( )( المس المستق (

)تقاطع نقطة تقاطع  (و))((

2( )( ) 2xg x e( )) 2..

( )  $dع  $dع  ،

�� ��f x xf x�� �� x.

;
� �

( ( O i; ل،  وحدة الطو،  وحدة الطول   ,

�ات الدالة  *غ.�ات الدالة  . fل

�وضعية س وضعية  ��ffCC f سQبال
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 الموضوع الثا;ي:

 نقاط)04الأول: (التمر�ن 

1(( )nv  $dا موجبة تماما معرفة عxندسية حدودx 0:  حيثمتتالية

4

3
v 1  و � 2 3

27

64
v v v� � � . 

أ) أحسب 
2v تج أنQلمتتاليةاأساس  ، ثم است( )nv   وx3

4
q �  . 

أكتب  ب )          
nv  بدلالةn . 

2(( )nu  0بـــــــــــــــ : متتالية عددية معرفة

2

3
u � 1طبيn Wyو من اجل zل  �

3 1

4 2
n nu u� � � . 

 أ) أحسب ا�Aدود   
1u و 

2u   . 

2nu:  طبيn Wyبرxن أنه من اجل zل  ب )             � � . 

)ع.ن اتجاه *غ.� المتتالية   ج )             )nu .تج ا{~ا متقار�ةQثم است 

3(( )nw  $dبــمتتالية معرفة ع  : 
n n nw u v� � . 

n       :2nwطبيWy عدد أث´ت بال��اجع أنه من اجل zل  أ )  � �    . 

استQتج عبارة   ب )           
nu  بدلالةn. ثم أحسب {~اي¹~ا , 

المجموع  nاحسب بدلالة   ج )           
nS  : 1 حيث 2

1 2

... n
n

n

u u u
S

v v v
� � � � 

  نقاط)04: (التمر�ن الثا;ي

 كر�ات لا نفرق بي°~ا عند اللمس م°~ا خمس كر�ات بيضاء  و ثلاث كر�ات حمراء و كر�تان خضراء . 10عU  $dيحتوي كfس

 .  Uكر�ات من الكfس A¾�3ب عشوائيا و WX آن واحد 

 " من ب.ن الكر�ات الثلاث الم¾Aو�ة  توجد كرة خضراء واحدة فقط " �Aعت�� ا�Aادثت.ن : 

                               B . "  و�ة ل�ا نفس اللونA¾الكر�ات الثلاث الم " 

)احسب  )1 )P A    و( )P B  . 

 المتغ.� العشواÇي الذي يرفق ب3ل عملية \Aب عدد الألوان الظاxرة WX ال¾Aب  . Xليكن )2

 . Xأ) ع.ن قانون احتمال المتغ.� العشواÇي 

)أحسب الأمل الر�اÈ 0 ب )  )E X  يÇللمتغ.� العشواX . 

 كر�تان  بيضاء  و كر�تان حمراء و كرة واحدة خضراء .يحتوي عV   $dوكfس آخر  �Uعت�� الكfس الأول  )3

 و إلا فA¾Qب UفA¾Qب كرة من الكfس الأول  6، فإذا ظ�ر الرقم  6إ%$  1نرمي زxرة نرد غ.� مز�فة مرقمة من 

 . Vكرة من الكfس  

�  أ) ب.ن أن احتمال \Aب كرة بيضاء xو � 5

12
p C �  .  

 . Vأن ت3ون من الكfس الثا�ي  احتمالب) علما أن الكرة الم¾Aو�ة بيضاء ، فما 

 نقاط) 05التمر�ن الثالث : (

1 ( WX المعادلة ذات المج�ول   الأعداد المركبة  مجموعةأ) حل z  :   � �2 6 21 0.... Iz z� � �  . 

�ب) استQتج حلول المعادلة :  � � �
2

3 3 6 6 3 3 0.... IIz i z i� � � � � �. 
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2(2(( ))nn(مت

  Aأ) أحسأ) أحسب ا�

برxن أنه مبرxن أنه من اجب )ب )   

ع.ن اتجاه *غ.�ع.ن اتجاه *غ.� المتتا )

 $dمتتالية معرفة عdبة معرفة ع

ع ع أنه من اجل ��zاجع أنه من اجل zل

nu  بدلالة  بدلالةnnثم, ثم أحس ,

ع لمجموع 
nSS  : حيث :  حيثn

nv

 اللمس م°~ا°~ا عند اللمس م°~ا خمس

..  fUUس

وجد كرة خضراءو�ة  توجد كرة خضراء و

. "  . " نللون

A¾ال WX رةxلألوان الظا WX رةxن الظا

ء و كرة واحدحمراء و كرة واحدة خض

و إلا UUللfس الأون الكfس الأولل
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2 WX  ( سوب إ%$ المعلم المتعامد والمتجا�سQب الم
ّ

�المستوي المرك �; ;O u v �u v;  عت�� النقط� A  ، B  ،C  وD 

23ال0h لواحق�ا عd$ ال��تfب   
i

Az e
�

�     ،23
i

Bz e
�

�
�   ،3 2 3Cz i� Dو   � Cz z� 

3zذات اللاحقة   -تQت±0 إ%$ نفس الدائرة  ال0h مركزxا   Dو  A ، B  ،C أ ) بّ.ن أن النقط  -  و�طلب *عي.ن  �

  نصف قطرxا  .    

 . O بالQسبة إ%$ المبدأ Dنظ.�ة النقطة Eالنقطةب) لتكن 

-3 ب.ن أن  -      

-

i
C B

E B

z z
e

z z

�� ��
 �
�   . BEC، ثم استQتج طبيعة المثلث  ��

 . زاو�ته، يطلب *عي.ن  Cإ%$  Eو�حول النقطة  Bمركزه rبّ.ن أنه يوجد دوران ج)     

Mالنقطةzالمستوي ذات اللاحقة  من Mالذي يرفق ب3ل نقطة S التحو�ل النقطي �عت�� ) 3 zذات اللاحقة  �  حيث :  �

           � �33 2 3
i

z i e z i
�

�
� � � � . 

 . و حدد عناصره المم.|ة Sأ ) عّ.ن طبيعة التحو�ل

�عّ.ن ب )   � ال0h تحقق : z ذات اللاحقة  Mمجموعة النقط   ;� �22

A Bz z z z-� � � �. 

�جـ) عّ.ن طبيعة المجموعة  �صورة  ;��  ، محددا عناصرxا المم.|ة .Sبالتحو�ل  ;�

 نقاط) 70التمر�ن الراDع : (

1   (g  $dدالة معرفة ع� ��بـ :          0;�� � e
x

x
xg ��

ln . 

 .   gأ )  أدرس *غ.�ات الدالة 

�ب ) أحسب 
�

�


�

�
e

g
�ثم استQتج إشارة  1 �xg  $dع� ���;0 . 

2 ( f  $dدالة معرفة ع� ��بـ  :       0;�� � � �21
ln

2
f x x e x e� � � . 

� �fC  سوب إ%$ المعلم المتعامدQالمستوي الم WX تمثيل�ا البيا�ي   ; ,O  i j
� �

cmjcmi:  نأخذ(  .  ( ) 1;2 ��  ( 

�من  xأ ) بّ.ن أنه من أجل zل  ���;0  :� � � �f x g x� �عd$ المجال  fاستQتج اتجاه *غ.� الدالة  ثم � ���;0 . 

 ش3ل جدول *غ.�ا�~ا .  ثم  ���و 0عند  fعّ.ن {~ايات الدالة  ب )

�) أكتب معادلة المماس  3 �T  للمنح��� �fC  1عند النقطة ذات الفاصلة . 

�)  أدرس وضعية  4 �fC  سبةQللمستقيم بال� �T. 

�) أرسم  5 �T  و المنح��� �fC   . 

6  (h   $dالدالة المعرفة ع� ���;0     :Wdكما ي� � � �2
ln lnh x x x a x b� �� � ��  عددان حقيقيان . bو a، حيث  �

�للدالة   دالة أصلية hبحيث ت3ون  bو aعّ.ن  أ ) �2ln xx�  . 

�لAµ.| المستوي المحدد بالمنح��Aالمساحة 2cmب)أحسب بـ �fC:0 معادلا�~اhوالمستقيمات ال
e

x
1

�،1�xوy ex e� �. 

�بـ  :   الدالة المعرفة عk $d) لتكن  7 � � �2xk x f e�  . 

 ثم  ش3ل جدول *غ.�ا�~ا. kعّ.ن اتجاه *غ.� الدالة  مشتقة دالة مركبة باستعمال   -
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ب.ن أ  -          

نننب.بّ.ن أنه يون أنه يوجد ج) ج)    

التحو�ل النقالتحو�ل النقطي��عت��

 xxaxaxa�� ��33���
و حدو حدد عSSلتحو�لعة التحو�ل

ذات MMنقط موعة النقط 

��عة �رصوصورةة  ;;�� بالت;;��

(

       � � coexx

x
xg ����

lnln

 $dع�� �����;;00 .

�� �� �11

2
f xf x�� �� �1

2
� ..

;
� �

( ( O  iO cmm1:  :  نأخذنأخذ( ( . .  ;

fجاه *غ.� الدQتج اتجاه *غ.� الدالة 

b. دان حقيقيانعددان حقيقيان

yو ex ey exexex.
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 الموضوع الثا;ي:

 نقاط)04الأول: (التمر�ن 

WX سوب إ%$ معلم متعامد ومتجا�سQالمستوي الم � �; ; ;O i j k �i j k; ��عت�� النقط :;; �1; 2;4A �  ,� �2; 6;5B � �,� �4;0; 3C � �

1 و        
; 3;2

2
D
� �� �
 �
� �

 

 لfست عd$ استقامة واحدة.  C وA ،Bالنقطأ )ب.ن أن )1

�ب) ب.ن أن الشعاع  �1; 1; 1n � ��1; 1; 1n ناظ±0 للمستوي � �ABC تج معادلةQدي3ارتية  لــــــه .ثم است 

�ع.ن تمثيلا وسيطيا للمستقيم  -أ)2 � و العمودي عd$ المستوي  Dالذي ªشمل النقطة�� �ABC . 

�عd$ المستوي Dالمسقط العمودي للنقطة GاستQتج إحداثيات النقطة  -ب  �ABC . 

�Wm مر�� ا��ملة المثقلة   Gتحقق أن النقطة –جـ   � � � � �4 5;2 , ;1 , ;1A B C . 

�من الفضاء بحيث  :  Mع.ن مجموعة النقط)3 �� �2 ;AM BM CM d O ABC� � � �A C d �� .  

 .ABCDاحسب �Ðم ر�اWÏ الوجوه)4

  نقاط)04: (التمر�ن الثا;ي

��عت�� المتتالية �nu  : 2المعرفة بـ

1 =u e غ.� معدوم Wyل عـدد طبيz ومن أجلn  ,  

1

2
1n nu e u
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