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الॺʹʟʦة الॻȁʙʯة وزارة
الأولى الʸقاʟعة ثانȂʦات تʦʸॻʸॻن لʦلاǻة الॻȁʙʯة مʗیȂʙة

2024 مارس رȂاضॻات 3 : الॺɹʵة

ســــــاعات ثلاث : الʗʸة الȂʙاضॻات مادة في اخॺʯار

( ȉنقا 06) الأول: ʥȂʙʸʯال
. un =

(n+1)π
∫

nπ

e−x sin(x)dx یلي: كʸا N على معʙفة عʗدǻة مʯʯالॻة (un)

cos(nπ)= (−1)n : n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه Ǻالʙʯاجع، ʥهʙب (1
un = (−1)n

(

e−π+1
2

)

e−nπ : n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه ʥʻب ،ʥʻتʙّم Ǻالʚʱʯئة الȜʸاملة Ǻاسʯعʸال ا) (2
. u0 الأول وحʗّها q أساسها ʥʻʻتع ʔلʠǻ هʹʗسॻة (un) الʯʯʸالॻة أنّ ʥʻب ب)

. Sn = 1+
u1

u0
+

(

u2

u1

)2
+ ...+

(

un

un−1

)n یلي: كʸا Sn الʦʸʱʸع نعʙف ، n ॻʮʟعي عʗد كلّ أجل ʥم (3
. lim

n→+∞

Sn ʔʴاح ʤث ، n بʗلالة Sn ʥع ʙʮع -
Pn = u0×u1× ...×un بـ: n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم الʸعʙف Pn الʗʱاء ʙʮʯنع (4

Pn =

[

(−e−π)
n
2 .

(

e−π+1
2

)]n+1 : n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه ʥʻب -
( ȉنقا 05) الʰاني: ʥȂʙʸʯال

صॻʲح. عʗد a و ʥʻومʗمع ʙʻغ صʲॻʲان عʗدان n و m (I
mn العʗد ،فإن بʻʹهʸا ʸॻɼا ʥʻʻأول n و m ان وؕ ، a للعʗد ʥʻʸقاس n و m العʗدان كان إذا أنه ʕʮأث-

. a للعʗد ʤقاس
{

a,b, p, q ∈Z

pgcd(p, q)= 1
ʖʻح

{

x≡ a[p]

x≡ b [q]
الʯالॻة: (S) الʸʱلة Z في ʙʮʯنع (II

. pu0+qv0 = 1 :ʖʻʲǺ Z
2 ʥم (u0,v0) ثʹائॻة ʗجʦت أنه بʙر (1

. (S) للʸʱلة حل x0 = bpu0+aqv0 أنّ: ʥʻب (2
. x− x0 العʗد ʤʴقǻ pq العʗد أن ʥʻب ، (S) للʸʱلة حلاّ x ʥȜॻل ا) (3

. (S) للʸʱلة حل x أن ʥّ̒ب ، x− x0 العʗد ʤʴقǻ pq :ʖʻʲǺ نॻʮʴا صʲॻʲا عʗدا x ʥȜॻل ب)
. (S) الʸʱلة حلʦل مʦʸʱعة اسʯʹʯج .1

.
{

x≡ 1[5]

x≡ 3[7]
الʯالॻة: الʸʱلة Z في حل .2

الʶفʲة ʔاقل
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( ȉنقا 09) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال

معʗوم. ʙʻغ ॻɹॻʮʟا عʗدا n ʥȜॻل
gn(x)= n(x+1)+ ex یلي: كʸا R على الʸعʙفة gn الʗالة ʙʮʯنع (I

تغʙʻاتها. جʗول وشȜل ، gn الʗالة تغʙʻات ادرس (1
. ]−2;−1[ الʱʸال إلى یʹʸʯي αn وحʗʻا حلا R في تقʮل gn(x)= 0 الʸعادلة أن ʥʻب (2

. gn(x) إشارة ، x الॻɿʲقي العʗد ʤॻɿل تॺعا اسʯʹʯج، (3
ʗعامʯم ʤمعل في الॻʮاني تʻʰʸلها (Cn) ʥȜॻول ، fn(x)= xex

n+ex : یلي كʸا R على الʸعʙفة fn الʗالة ʙʮʯنع (II
. (O,

→

i ,
→

j ) ʛانʱʯوم
. بॻانॻا. الʹʯائج ʙ ّɹ ف ʤث ، lim

x→+∞

[fn(x)− x] و lim
x→+∞

fn(x) و lim
x→−∞

fn(x) ʔʴاح ا) (1
. fn

′(x)=
ex.gn(x)

(n+ex)2 : x حॻɿقي عʗد كل أجل ʥم أنه ʥّ̒ب ب)
. fn الʗالة تغʙʻات جʗول شȜل ʤّث ، fn(α) لـ حʙʶا اسʯʹʯج و fn(αn)= 1+αn أن: ʥʻب جـ)

. y= x معادلʯه: ȏʘال (d) ʤॻɿʯʴʸلل Ǻالʹॺʴة (Cn) الʲʹʸʹي وضॻɹة ادرس ا) (2
(d) ʤॻɿʯʴʸال و (C2) و (C1) ʥʻʻʹʲʹʸال أنʵئ ʤث ، (Cn+1) و (Cn) ʥʻʻʹʲʹʸال وضॻɹة ادرس ب)

. In =

0
∫

−1

fn(x)dx : n معʗوم ʙʻغ ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥوم I0 =

0
∫

−1

xexdx :ʥʻؒاملʯال ʙʮʯنع (III

. I0 = 2e−1
−1 أن: ʥʻب Ǻالʚʱʯئة، الȜʸاملة Ǻاسʯعʸال ا) (1

n معʗوم ʙʻغ ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥوم [−1;0] الʱʸال ʥم x حॻɿقي عʗد كل أجل ʥم أنه ʥʻب ب)
. xex

n
≤

xex

n+ex ≤
xex

n+1

(1)..........
I0

n
≤ In ≤

I0

n+1
: n معʗوم ʙʻغ ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه اسʯʹʯج جـ)

. lim
n→+∞

In الʹهاǻة ʸॻɾة اسʯʹʯج ʤث
. Vn = I1+ I2+ ...+ In : n معʗوم ʙʻغ ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم نʷع (2

. k+2
∫

k+1

1
t
dt ≤ 1

k+1
: k ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه ʥʻب ا)

n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه اسʯʹʯج ب)
1

1+1
+

1

2+1
+

1

3+1
+ ...+

1

n+1
≥ ln(n+2)− ln(2)...............(2)

. lim
n→+∞

Vn =−∞ أن: ʥهʙب (2) و (1) ʥʻʯʱॻʯʹال Ǻاسʯعʸال جـ)

الʦʸضʦع انʯهــــى


