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 ملاحظة
 تمارين. ةيحتوي الموضوع على سؤال نظري و أ ربع 

 . كل التمارين ا جبارية 

  ُ  .ة  ـاب  ال ج   ة  ـق  ر  و   ي  ـظ  ن   ت  لى  ع   ة  د  اح  و   ة  ط  ق  ـتمُنح ن

 

 من
 إلى



 

 
 ( ة  د  اح  و   ة  ط  ق  ـن) ُ:ريظ  الن   الُ ؤ  س  ال 

"أ نّ الـدالة  علما ln"   مس تمرة و قـابـلـة للا ش تقـاق على 0 ;  . 

مـن xأ ثبت أ نــ ه من أ جل كـل عـدد حقيقـي 0 ; ,
 

  1
ln' x

x
. 

ـق اطٍ(:30: )التمرين ال وّل  ن 
 المعادلة : 2نعتبر في  2 2E : x 5 y 3 . 

ذاأ  (   - ( 1  كان  أ ثبت أ نـه ا  x ; y  حـلًا للمعادلة E :ّن  فـا  2x 3 5. 

 .5على 2xعين البواقي الممكنة لقسمة( ب -( 1

 اس تنتج أ نّ المعادلة( ج -(  1 E  2ل تقبل حلولً في. 
 الموافقة: حل في -( 2 2x 3 x 1 0 5  . 

 :ن ـق اطٍ(30) :التمرين الثـاني
 أ و خطأ  مع التبرير. يح أ جب بــ :ص 

 من xمن أ جل كل  -1

و من أ جل كل , n من  ,        

n
2

ln ln x n ln 2 ln ln x


  . 

 من xمن أ جل كل  -2 1; 0, 
 ln x 1

e
x

. 

πعدد حقيقي من xعدد طبيعي غير معدوم و   nلدينا:  -0
0 ;

2

 
  

. 

ذا   ان:ـكا 

   

   
log sin x log cos x 1

1
log sin x cos x 1 log n

2

   
    

نّ:ـف  n ا  12. 

 ن ـق اطٍ(:30: )الثالث التمرين
 الشكل المقابل ,في 

f
C  هو التمثيل البياني للدالة f على المعرفة 0 ;   بالعلاقة  4 x

f x
1 x




Δ لدينا . و : y x. 

I- ق  أ نّ الدالةتحf المجال  تماما على متزايدة 0 ; 3. 
II-  لتكن nu 0فـة بحدها ال وّل رّ ـعالمعددية ال المـتـتــاليةu =  , nو من أ جل كل عدد طبيعي  1

n
n+1

n

4u
u =

1 + u
 . 

 ل ثم مثل الحدودـالشك مـد رسـأ ع (1
2 1 0u u u,  و   ,

3
u.على محور الفواصل دون حسابها, مُبرزا خطوط ال نشاء 

ضع تخمينا حول اتجاه تغيّر المتتالية (2 nu .و تقاربها 

ه من أ جل كل عدد طبيعي  (0  ـ n, n0بـرهن بالتراجع أ ن < u < 3.  

تغير المتتالية   أ درس ا تجاه (4 nu . ثم اس تنتج أ نـها متقاربة 

III-  nv كما يلي:  المـتـتــالية العددية المعـرّفـة على 
n

n

n

u - 3
v =

u
 . 

بين أ ن  المـتـتــالية  أ  (  - (1 nv ل. هندس ية ُـطلب تعيين أ ساسها و حدّها ال و   ي
 



 

ه من أ جل كل عدد طبيعي  nبدللة  nvأ كتب  ب (  -( 1  ـ  ,nثـم اس تنتج أ ن
n n

3
.u

1
1 2

4


   
 

 

بحيث: nعين قيمة العدد الطبيعي (2
 

0 1 2 n

341
v + v + v + ...+ v = -

128
. 

n :nنضع من أ جل كل عدد طبيعي (0

0 1 2 n

3 3 3 3
S = + + + ....+

u u u u
. 

 , n أ نـه من أ جل كل عدد طبيعي يّن ـب ( أ   -( 0
n+1

n

8 1
S = 1 - + n + 1

3 4

  
  

  
. 

nأ حسب   (ب  -( 0

n +

S
lim

n 

 
 
 

. 

أ درس ا تجاه تغير المتتالية   ( ج -( 0 nS. 
 ن ـق اطٍ(:30) الرابعالتمرين 

 الجزء ال ول:

g كما يلي: الة العددية المعرفة علىالد
 

   xg x e x  2 2.
g

C .تمثيلها في معلم متعامد و متجانس 
أ حسب:  (1 

x
lim g x
 

و   
x
lim g x


. 

 ثم شكل جدول تغيراتها. gأ درس ا تجاه تغير الدالة (2

بين أ نّ المعادلة  (0 g x  .حيث: αتقبل حلا وحيدا  0 α . 1 5 1 6. 

أ حسب  (4 g  .على gثم اس تنتج ا شارة الـدالة  0

 تكُتب على الشكل : αفي النقطة ذات الفاصلة gبين أ ن معادلة المماس لمنحنى الدالة  (5
 
 

 2 1 α
y x α

2 α


 


. 

المعرفة على  h لتكن الدالة العددية (0 ,0 :كما يلي
 
   h x g x. 

xغير قابلة للاش تقاق عند hبين أ نّ الدالة  - α
0

. 

 الجزء الثاني:

f كما يلي: الة العددية المـعـرفـة عـلىالد 
 

 

 
x

x
f x ; x

e

f


  

 

2

0
1

0 0

.  

 .. ثم بــرّر أ نها مس تمرة علىقابلة للاش تقاق على fبين أ ن الـدالة  (1

أ حسب  (2 
x
lim f x


ثم بين أ نّ:   
x
lim f x


 0. 

من xبين أ نـه من أ جل كل عدد حقيقي  (0   

 
'

x

xg x
f x ,

e



2

1

. 

 ثم شكل جدول تغيراتها. fأ درس ا تجاه تغير الدالة (4

 بين أ نّ: (5   f α α α 2 ثم اس تنتج حصرا للعدد f α. 

أ نشئ  (0
f

C  منحنى الدالةf .في معلم متعامد و متجانس 

عدد و ا شارة حلول المعادلة mا و  حسب قي الوس يط الحقيقي بيانيناقش  (7  mf x e . 
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