
2020 - 2019 الدراسيــــة السنــة خالد سيدي - محمد القرمي متقن

الرياضيات﴾' مادة في الثاني الثلاثي ﴿إختبار

U
�
éJ

	
K A
�
K 10800

2020− 03− 01: ÐñK


�é�JË A�K
∑4

i=1
i:

�éJ
�. K
Qm.�
�' ÐñÊ«

( 	à4) 01: التمرين

. Un+1 =
2

3
Un +

1

3
n+ 1 : n ≥ 1 ù
 ªJ
J.£ XY« É¿ Ég.


@ 	áÓ ð U1 =

√
e Èð


B@ AëYm�'.

�é 	̄QªÖÏ @ (Un)
�éK
XYªË@

�éJ
Ë A�J�JÖÏ @ Q�. �Jª 	K

. (Un)
�éJ
Ë A�J�JÖÏ @ Q�
 	ª�K èAm.�

�' @ Èñk A 	JJ
Ô
	m��' © 	� Õç�' , U4 ð U3 , U2 XðYmÌ'@ I. �k


@ .1

. Un ≤ n+ 3 : n ≥ 1 ù
 ªJ
J.£ XY« É¿ Ég.

@ 	áÓ ©k. @Q

��ËAK. 	á�
K. (

@ .2

. (Un)
�éJ
Ë A�J�JÖÏ @ Q�
 	ª�K èAm.�

�' @ l .�
�F 	J���@ Õç�' Un+1 − Un =

1

3
(n+ 3− Un) : n ≥ 1 ù
 ªJ
J.£ XY« É¿ Ég.


@ 	áÓ é 	K


@ 	á�
K. (H.

. Vn = Un − n : �K. N∗ úÎ« �é 	̄QªÖÏ @ �éK
XYªË@
�éJ
Ë A�J�JÖÏ @ (Vn) .3

. Un = n+ (
√
e− 1)

(

2

3

)n−1

: n ≥ 1 ù
 ªJ
J.£ XY« É¿ Ég.

@ 	áÓ é 	K


@ 	á�
K. Õç�' , �éJ
�Y	Jë

�éJ
ËA�J�JÓ (Vn)
	à

@ 	á�
K. •

: n ≥ 1 ù
 ªJ
J.£ XY« É¿ Ég.

@ 	áÓ © 	�	� .4

Sn =

(

2

3

)1

V1 +

(

2

3

)2

V2 + ....+

(

2

3

)n

Vn

S′

n = U1 + U2 + ...+ Un

Tn =
S′

n

n2

. lim
n→+∞

Tn
	á�
« Õç�' , S′

n ð Sn
	á�
«ñÔm.

ÙÛ @ I. �k@ •
( 	à4.5) 02: التمرين

. AB ð B , A , O : ù
 ë ð �éªK. P

@ 	àA�	�B @ Y

	J« ÐYË@ ÉKA� 	̄ 	à

@ ÕÎª 	K

B
�éÊJ
�

	̄ 	áÓ 	àA�	m��� ð A
�éÊJ
�

	̄ 	áÓ �é�KC�K ð O
�éÊ� 	̄ 	áÓ �A	m���


@ �éªK. P


@ : ú
ÎK
 AÒ» �éK
ñÓYË@ Ñî �DÊJ
�

	̄ I. �k �A	m���

@ 10 	áÓ �é«ñÔm.

× ¨ 	Pñ�J�K

. �é«ñÔm.
ÙÛ @ è 	Yë 	áÓ 	àA�	m��� Yg@ð 	à

�
@ ú


	̄ ð AJ
K @ñ ��« PA�J	m� 	' . AB
�éÊJ
�

	̄ 	áÓ Yg@ð �	m��� ð

. ′′
�éK
ñÓYË@

�éÊJ
�
	®Ë @ � 	® 	K AÒìÛ 	à@PA�J	mÙÛ @ 	àA�	m���Ë @ ′′

: C :
�éJ
�K
�
B@ �H@Yg


B@ 	áÓ É¿ ÈAÖ �Þk@ I. �k@ .1

′′ 	á�
�J
	®Ê�J	m× 	á��K
ñÓX 	á�
�JÊJ
�

	̄ AÒìÛ 	à@PA�J	mÙÛ @ 	àA�	m���Ë @ ′′
: D

′′ A ù
 ë ¡�® 	̄ 	á�
�
	m���Ë @ Yg


@ �éÊJ
�

	̄
′′
: E

′′ O ð

@ A ù
 ë

	à@PA�J	mÙÛ @ 	àA�	m���Ë @ �éÊJ
�
	̄
′′
: F

ð 2 XYªËAK. A
�éÊJ
�

	®Ë @ �� 	̄Q 	K @ 	Yºë ð O
�éÊJ
�

	®Ë @ 	áÓ ù�®Ê�J�K 	à

@ 	áºÖß
 ú


�æË @ ÉKA� 	®Ë @ XY« É�JÖß
 ø

	YË@ 4 XYªËAK. O

�éÊJ
�
	®Ë @ �� 	̄Q 	K .2

. 1 XYªËAK. AB
�éÊJ
�

	®Ë @ ð 2 XYªËAK. B
�éÊJ
�

	®Ë @
. AÒîD
�JÊJ
�

	®K. 	á�

�® 	̄QÖÏ @ 	á�
Ô

�̄QË @ ¨ñÔj. Öß. PAJ

�J 	k@ É¿ ¡�. QK
 ø


	YË@ ú

G @ñ ��ªË@ Q�
 	ª�JÖÏ @ X 	áºJ
Ë

. ø
 PAJ
ªÖÏ @ é 	̄ @Qm� 	' @ I. �k@ Õç�' X ú

G @ñ ��ªË@ Q�
 	ª�JÖÏ @ ÈAÖ

�Þk@ 	àñ	KA�̄ 	¬Q« (

@

. ′′X2 − 9X + 18 ≤ 0′′ ð ′′X2 − 9X + 18 = 0′′ 	á�
�KYmÌ'@ ÈAÖ
�Þk@ I. �k@ (H.

. ¡�® 	̄ A ñë 	áK
PA�J
	mÙÛ @ 	á�
�

	m���Ë @ Yg

@ 	à


@ �IÒÊ« @ 	X @ ′′X = 4′′ �HYmÌ'@ ÈAÖ �Þk@ I. �k@ (h.

1



2020 - 2019 الدراسيــــة السنــة خالد سيدي - محمد القرمي متقن

( 	à4.5) 03: التمرين

. P (z) = z3 − 2(
√
3 + i)z2 + 4(1 + i

√
3)z − 8i :

�IJ
k P (z) XðYmÌ'@ Q�
�J» Q�. �Jª 	K z I. »QÓ XY« É¿ Ég.

@ 	áÓ /I

. é 	JJ
J
ª�K I. Ê¢�
 z0 A 	̄Qå� AJ
ÊJ

	m��' @P 	Yg. ÉJ.

�®K
 P (z) 	à

@ 	á�
K. (


@ .1

. C ú

	̄
P (z) = 0 :

�éËXAªÖÏ @ Ég ð P (z) ÉÊg (H.
(O;−→u ,−→v ) �	�Am.�

�FÓ ð YÓAª�JÓ ÕÎªÓ úÍ@ H. ñ�
	�Ó I. »QÖÏ @ ø
 ñ

�J�ÖÏ @ .2
. zC = 2i ð zB =

√
3 + i , zA =

√
3− i : I. �
�KQ

��Ë @ úÎ« Aî�EA �®kB ú

�æË @ C ð B , A ¡�®	JË @ Q�. �Jª 	K

. AëQ¢�̄ 	�	� 	á�
J
ª�K I. Ê¢�
 O Aë 	Q»QÓ �èQK @YË @ � 	® 	K úÍ@ ù
 Ö
�Þ 	J�K C ð B , A ¡�®	JË @ 	à


@ 	á�
K. (


@

. C ð B , A ¡�®	JË @ Zúæ�� 	�

@ (H.

. Q(z) =
1 + i

√
3

z
: © 	�	� C∗ 	áÓ z É¿ Ég.


@ 	áÓ /II

. θ ∈ R. �IJ
k Q(z) =
z − 4cosθ

−1 + i
√
3

, Q(z) = z ð Q(z) =
2

z + 1
:

�éJ
Ë A�JË @ �HBXAªÖÏ @ 	áÓ C¿ C ú

	̄ Ég •

. L =
z − zA
z − zC

�IJ
k L XYªË@ 	áºJ
Ë ð é�KPñ� M ð z = x+ iy :
�IJ
k z I. »QÖÏ @ XYªË@ Q�. �Jª 	K /III

. ø
 Q�. m.Ì'@ É¾
��Ë@ úÎ« L XYªË@ I. �J»


@ .1

. ù

�®J

�®k L :

�IJ
m�'. M ¡�®	JË @ �é«ñÔm.
× (Γ)

�éªJ
J.£ 	á�
« .2

( 	à7) 04: التمرين

. g(x) = 2x2 − (x2 + 1)ln(x2 + 1)

x2 + 1
:

�IJ
k [0; +∞[ úÎ« �é 	̄QªÓ �éË @X g /I

. Aî�E @Q�
 	ª�K ÈðYg. É¾ �� ð g
�éË @YË @ �H@Q�
 	ª�K �PX


@ .1

. 1, 9 ð 2 	á�
K. Pñ�m× α @YJ
kð Cg ÉJ.
�®�K g(x) = 0

�éËXAªÖÏ @ 	à

@ 	á�
K. .2

. [0; +∞[ úÎ« g(x)
�èPA ��@ l .�

�F 	J���@ .3

. f(x) = ln(x2 + 1)

x
: x 6= 0 É¿ Ég.


@ 	áÓ ð f(0) = 0 : �K. R úÎ« �é 	̄QªÓ �éË @X f /II

.( 2cm Èñ¢Ë@ �èYgð) �	�Am.�
�FÓ ; YÓAª�JÓ ÕÎªÓ úÍ@ ñ�

	�ÖÏ @ ø
 ñ
�J�ÖÏ @ ú


	̄ ú

	G AJ
J. Ë @ AìÎJ
�JÖ

�ß (Cf ) ð

. AJ
�
	�ë �ém.�F


�J 	JË @ Qå� 	̄ Õç�' , lim
x→0

f(x)

x
= 1 	à


@ 	á�
K. .1

. �éK
XQ
	̄
f

�éË @YË @ 	à

@ 	á�
K. (


@ .2

. lim
x→−∞

f(x) l .�
�F 	J���@ Õç�' , lim

x→+∞

f(x) I. �k@ (H.

. f ′(x) =
g(x)

x2
:

	àA
	̄
[0; +∞[ 	áÓ x É¿ Ég.


@ 	áÓ é 	K


@ 	á�
K. (


@ .3

. [0; +∞[ ÈAm.ÙÛ @ úÎ« f
�éË @YË @ Q�
 	ª�K èAm.�

�' @ l .�
�F 	J���@ (H.

. R úÎ« f
�éË @YË @ �H@Q�
 	ª�K ÈðYg. É¾ �� (h.

. f(α) �Ë �k Yg. ð@ Õç�' fα) =
2α

α2 + 1
:

	à

@ 	á�
K. .4

.

@YJ. ÖÏ @ Y 	J« (Cf ) �Ë �AÒÓ (T ) �IJ
k (Cf ) ð (T ) Õæ�P@ .5

المادة أساتذة - بالتوفيق 2


