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ȳُ ائُ زُ ȓُالج ُيُ Ȳɽُ هُ مُ الج ُ
ُيُ  ȳُُ ق ُيمُ ȓُالد   ُيُ اط  بُ عُ ȓُالش 

ȓُُيُ 
بُ رُ التُ ُةُ اȴ ُȲ ُوُ 

ȓُُيُ نُ طُ الȓُُ ُɽ ُيُ 
بُ رُ التُ ȓُُ يُ يȳُ د ُمُ 

طائُ زُ الج ُــــȓُُيُ  س  ُُــــȳُُُو 
ُمُ  Ȳُُ د  ɽُُ ف ُالتُ وُ ُُاء ُج ُالȓꞌꞌ ُȳُ س  ُ ɽُُ ȴبُ ـــȓُُاصُ الخ ꞌꞌُق   Ȳ

 ـــȓُُيعُ 

 
 
 

ُ

ُُُُُُُُُُُُُُُُُُُُُُُُُُُعلىُالتلميȱُأنُيختاȲُأحدُامɽضɽعين
ُامɽضɽعُاأولُ

 ن( 4 (: التمرين اأول 
 نخʛʱ ناجابة نʴʸƅيʴة نƅوحيدة مʧ بيʧ ناجابات نʱƅاƅية مع نʱƅعليل: 

 
 03ناقʛʱنح   02ناقʛʱنح   01ناقʛʱنح   نʶƅؤنل 

ʹlnሺ  حلول نʛʱʺƅنجʴة: − ሻݔ͵ > ln  هي: ݔ
௙ܦ = ]−∞;− ௙ܦ ]͵ʹ = ]−∞; ͳʹ[ ܦ௙ = ]ͳʹ ; +∞[ 

ሻݔℎሺ حيث: hنƅدنƅة نأصلية ƅلدنƅة  = ln �� + ͳ  دʻعدم عʻي تʱƅون
نƅʺعʛفة على  �هي نƅدنƅة   1 ]Ͳ,  بن:  ]∞+

�ሺݔሻ = ͳʹ ሺln ሻଶݔ + ݔ − ͳ �ሺݔሻ = ͳʹ ሺln ሻଶݔ + ݔ + ͳ �ሺݔሻ = ͳʹ ሺln ሻଶݔ − ݔ + ͳ 
�ଶ݁ حيث:  ℝفي  ሻܧሺحلول نƅʺعادƅة   + ݁� + ͳ = Ͳ…ሺܧሻ {−ʹ,ͳ} {ͳ} ا توجد حلول 

عباتة نʴƅد نƅعام ƅلʺʱʱاƅية نʶʴƅابية  
ଵݑنʱƅي حدها نأول    = −ʹ 

 هي: 3وأساسها 
�ݑ = −ͷ + �ݑ �͵ = −ʹ + �ݑ �͵ = ͷ − ͵� 

 
 ن( 4)  :التمرين الثاني

ሻݔƅ  ܲሺيكʧ كʲيʛ نʴƅدود حيث:   = ଷݔ + ଶݔ − Ͷݔ − Ͷ 

 . ماذن تʱʻʱʶج؟  ሺʹሻܲأحʶب  (1

, ܿجد نأعدند نʴƅقيقية   (2 ܾ, ሻݔሺܲحيث:   ܽ = ሺݔ − ʹሻሺܽݔଶ + ݔܾ + ܿሻ 

ሻݔሺܲنƅʺعادƅة  ℝحل في  (3 = Ͳ  

ሺlnنسʱʻʱج حلول نƅʺعادƅة  (4 ሻଷݔ + ሺlnݔሻଶ − Ͷ ln ݔ − Ͷ = Ͳ 

�ଶ݁نسʱʻʱج حلول نƅʺعادƅة  (5 + ݁� − Ͷ݁−� = Ͷ 

 ُȮة:ُاماȔُياضياȳُال
انياختباȲُالفصلُ Ȕُإ3ُُ:ستɾُɽامُ  الث 

 22ة3/2ة/4تاȲيȭ:ُالتُ  

ُ  Ȯة3وُُُســـــــــــــــــــــا3ُُة:ُةامد 
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 ن( 4) :التمرين الثالث 
 ʧيʱيƅاʱʱʺƅن ʛبʱعƊሺݑ�ሻ   َوሺݒ�ሻ   على ʧيʱفʛّعʺƅنℕ :بن { ଴ݑ = ͳʹ        ݑ�+భ = ଶଷ �ݑ + ͳ   َݒو� = �ݑ + �  ሺ� � ℝሻ, 

�ݑبʛهʧ باʛʱƅنجع أƊه مʧ أجل كل عدد طبيعي   (1 > ͵ 
 . ونسʱʻʱج أƊها مʱقاتبة ሻ�ݑሺندتج نتʳاƋ تغيʛ نʱʱʺƅاƅية   (2
  ଶଷأساسها   هʻدسية ሻ�ݒሺحʱى تكون نʱʱʺƅاƅية   �عيʧّ قيʺة   (3

�Ɗʹع فيʺا يلي    = −͵: 

�ݑفإنّ: ℕمʧ   �نسʱʻʱج أƊّه مʧ أجل كل   (4 = ͻ × ቀଶଷቁ� + ͵ 

�ܵ نʳʺƅʺوض: �أحʶب بداƅة   (5 = ଴ݒ + .+ଵݒ .  �ݒ+

�′ܵ نʳʺƅʺوض: �أحʶب بداƅة   (6 = ଴ݑ + .+ଵݑ . .     �ݑ+
 

 ن( 8: )التمرين الرابع 
  -I  ةƅدنƅن ʧكʱƅg  فة علىʛعʺƅن]Ͳ, ሻݔgሺ كʺا يلي:    ]∞+ = ଶݔʹ− + ʹ − ln  ݔ

 وشكل جدول تغيʛنتها. gنƅدنƅة  نتʳاƋ تغيʛأدتج  (1

,Ͳ[على  ሻݔgሺثʦ نسʱʻʱج نشاتة   gሺͳሻأحʶب  (2 +∞[ 

 -II  ةƅدنƅفة  ݂نʛعلى مع]Ͳ, ሻݔሺ݂ بن:  ]∞+ = −ͳ + ln ݔݔ − ݔʹ +  تʺʲيلها نƅبياƊي في نʱʶʺƅوي نʶʻʺƅوب نƅى معلʦ مʱعامد ومʳʱاʝƊ.  (௙ܥ) ʹ
 .عʻد حدود مʳʺوعة نʱƅعʛيف ݂عيƊ ʧهايʱي نƅدنƅة  (1

ሻݔlim�→+∞[݂ሺأحʶب  (2 − ሺ−ʹݔ + ʹሻ]  .ياƊة بياʳيʱʻƅن ʛʶف 

ݕذو نƅʺعادƅة  ሺ∆ሻو   (௙ܥ)أدتج نƅوضع نʶʻƅبي ƅن  (3 = ݔʹ− + ʹ 

,Ͳ[مʧ  ݔبيʧ أƊه مʧ أجل كل عدد حقيقي   (4 +∞[:  ݂′ሺݔሻ = gሺ�ሻ�మ 

 .وشكل جدول تغيʛنتها ݂نƅدنƅة  نتʳاƋ تغيʛ نسʱʻʱج (5

 .ሺ∆ሻو  (௙ܥ)أʷƊئ   (6

ݕونʱʶʺƅقيʺات   (௙ܥ)أحʶب مʶاحة نʴƅيʜ نʴʺƅدد باʻʴʻʺƅي   (7 = ݔʹ− + ݔ   ،  ʹ = ͳ   ،    ݔ = ʹ 
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ُالثانيُامɽضɽع

଴ݑمʱʱاƅية عددية معʛّفة بʴدّها نأوّل  ሻ�ݑሺ ن( 4)  :التمرين اأول = ଵ+�ݑ:  �ومʧ أجل كل عدد طبيعي   ͵ = ହ��−ସ��+ଵ 

ʧكʱƅ  ሺݒ�ሻ   فة علىʛّية معƅاʱʱمℕ   :ݒبن� = ଵ��−ଶ 

�  أساسها مʱʱاƅية حʶابية ሻ�ݒሺبيʧّ أنّ   (1 = ଵଷ  حدها نأول ʧݒيطلب تعيي଴. 
�ݑ:  �بداƅة  �ݑعباتة   أن ثʦ نسʱʻʱج �بداƅة  �ݒأʱƄب عباتة نʴƅدّ نƅعام   (2 = ଶn+9n+ଷ 

 .ሻ�ݑƊሺهاية نʱʱʺƅاƅية   أحʶب  (3

�ܵض: ʳʺو نƅʺ �عيʧّ بداƅة   (4 = ଴ݒ + .+ଵݒ . .  . �ݒ+

ܶ�نسʱʻʱج نʳʺƅʺوض:   (5 = .଴ݒ ଴ݑ + .ଵݒ .+ଵݑ .�ݒ+.  .�ݑ

 ن( 4)  :ثانيالتمرين ال
 أجب بʴʸيح أو خطأ مع نʱƅعليل: 

�ݑبن:  ℕنʱʱʺƅاƅية نƅعددية نƅʺعʛفة على  (1 = �ଶ .ابيةʶية حƅاʱʱهي م 

ሻݔሺ݂نƅʺعʛفة بن:  ݂نƅدنƅة نأصلية ƅلدنƅة  (2 = ସݔ + ݔʹ + ଵሺ�+ଶሻమ   ܨهيሺݔሻ = �5ହ + ଶݔ + ଵ�+ଶ + ܿ. 

ݕنʱʶʺƅقيʦ ذو نƅʺعادƅة  (3 = ݔʹ + ሻݔሺ݂ نƅʺعʛفة بن: ݂مقاتب مائل ʻʴʻʺƅي نƅدنƅة  ͵ = ଶ�మ+ଷ�+ଵ�. 

ሻݔሺ݂ كʺا يلي:  ]∞+;Ͳ[ونƅʺعʛفة على  ݂نʲʺʺƅل ƅلدنƅة  ሻܥƅሺلʺʻʴʻي   ሺܶሻمعادƅة نƅʺʺاج  (4 = ݔ + ͳ + ݔ ln ;ሺͳ�عʻد نʻƅقطة    ݔ ʹሻ :هيሺܶሻ: ݕ = ݔʹ − ͳ. 

ሻݔgሺبن: ℝدنƅة عددية معʛفة على    g -I ن( 5: )التمرين الثالث  = ଷݔ + ݔ −ʹ 

 ሺ�ሻ .كلʷƅفي ن ʧي كʺا هو مبيƊبياƅيلها نʲʺت  
 باƅقʛنءة نƅبياƊية:  
1)   ʧعيgሺͳሻ   ج نشاتةʱʻʱونسgሺݔሻ   علىℝ 

 -II ةƅدنƅن ʧكʱƅ݂  فة علىʛعʺƅنℝ − {Ͳ}  :݂بنሺݔሻ = ݔ − �−ଵ�మ    ʧيكƅሺܥሻ   عامدʱم ʦي في معلƊبياƅيلها نʲʺت
  ʝƊاʳʱومሺܱ, ଓ⃗⃗ , ଔ ሻ. 

∞+→�limأحʶب  (1 ݂ሺݔሻ  وlim�→−∞ ݂ሺݔሻ 

lim�→଴أحʶب  (2 ݂ሺݔሻ .ياƊة بياʳيʱʻƅن ʛʶوف 

 بيʧ أƊه مʧ أجل كل عدد حقيقي غيʛ معدوم:  (3

              ݂′ሺݔሻ = gሺ�ሻ�య  
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 وشكل جدول تغيʛنتها. ݂نسʱʻʱج نتʳاƋ تغيʛ نƅدنƅة  (4
ݕبيʧ أن نʱʶʺƅقيʦ ذو نƅʺعادƅة  (5 =  .ሻܥሺمقاتب مائل ƅن  ݔ

ݕباʶʻƅبة ƅلʺʱʶقيʦ ذو نƅʺعادƅة  ሻܥሺأدتج وضعية  (6 =  ݔ

 .ሺ∆ሻو  ሻܥሺأʷƊئ   (7
 ن( 7) :رابع التمرين ال

 -I ةƅدنƅن ʧكʱƅg  فة علىʛعʺƅنℝ   كʺا يلي:   gሺݔሻ = ʹ + ሺ−ʹݔ + ͵ሻ݁�
 

و  ∞−عʻد   gعيƊ ʧهايʱي نƅدنƅة  .1 + ∞ 

 وشكل جدول تغيʛنتها.  gنƅدنƅة أدتج تغيʛنت  .2

ሻݔgሺبيʧ أن نƅʺعادƅة   .3 = Ͳ  حيث   �تقبل حا وحيدن ͳ.͸ͺ < � < ͳ.͸ͻ 

 .ℝعلى  gنسʱʻʱج نشاتة   .4

 -II  ةƅدنƅفة على  ݂نʛمعℝ  :݂بنሺݔሻ = ௘�+ସ�−ଵଵ+௘� (ܥ௙)  .ʝƊاʳʱعامد ومʱم ʦى معلƅوب نʶʻʺƅوي نʱʶʺƅي في نƊبياƅيلها نʲʺت 

و  ∞−عʻد   ݂عيƊ ʧهايʱي نƅدنƅة  .1 + ∞ 

2.   ʦقيʱʶʺƅأن ن ʧبيሺ∆ሻ  ةƅعادʺƅݕذو ن = Ͷݔ − ͳ نƅ مقاتب مائل (ܥ௙)  ونتʳب−∞ 

 . ሺ∆ሻو   (௙ܥ)أدتج نƅوضع نʶʻƅبي ƅن  .3

ሻݔሺ′݂ :  ݔبيʧ أƊه مʧ أجل كل عدد حقيقي   .4 = ʹ. ݃ሺݔሻሺͳ + ݁�ሻଶ 
 وشكل جدول تغيʛنتها. ݂نƅدنƅة  نسʱʻʱج تغيʛنت  .5

 0عʻد نʻƅقطة ذنت نƅفاصلة  (௙ܥ)ƅلʺʻʴʻي   ሺܶሻأʱƄب معادƅة نƅʺʺاج  .6

ሺ�ሻ݂بيʧ أن   .7 = Ͷ� − ͷ   لعددƅ نʛʸج حʱʻʱنس ʦ݂ثሺ�ሻ. 

 .ሺ∆ሻو   ሺܶሻو  (௙ܥ)أʷƊئ   .8

 

 

ɽفيقُللجميعُُُُُُُ ُبالت 
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